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PRELIMINARES Y NOTACION

En todo lo que sigue

R x R™ — B designa F]j producto interno canonicojen R™ definido por

1.
1'.707 = (.J‘jlj' =y . v |z = 1,;{! x) designa su norma inducida.
20 (-} - K"*" x R"*" — R designa el producto interno candnico en RE™*"

definido por ({A. B) = tr(B  A). v |Al|lp =
mnducida. llamada la norma de Frobenius.
3. Sea A = B™X", (Ohsérvese que para todo x € E" e y € K™ wvale que

-;_ﬁ v = (x. ATy).
‘II.-

3) {AxYY = r_(_) (yw) (A) G-
L x 0y = (A ) =(@) x)= x’((a‘ﬁr)’)= <" ATy

Consecuentemente,
c) ‘hfu.t.(ﬁ) Cuﬂ(ﬂ"'! ,

a) nul{A") = col{ A)*;

{A, A) designa su norma
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m orfogonal s1 A A =AAY = 1.
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Caracterizacion de las matrices ortogonales.

Sea U € R™ ™. Las signientes afirmaciones son equivalentes:

U/ es ortogonal.

U es ortogonal.

[/ es inversible y 7! = 174

[7 preserva el producto ["-,-r-'ilar

Uz, Uy) = {x, y),

3. 8i {v; : 7 € I} es una base ortonormal de B™, entonces {Uv; @ j € I} tam-
bién lo es.

Las columnas de 7 constituyen una base ortonormal de E™.

Las filas de [7 constituyen una base ortonormal de E".

. Para todo z € K", vale que ||Uz|| = ||z] (i.e.. la transformacion lineal
T(x) = Uz es una isometria. )
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de R Caracterizacion de las matrices simetricas.
- 1 f)( 1 -1 _ 2 0 4 cop P Sea A € B"*"_ Son equivalentes:
BO = (-1 1 7 1 0 2 m A es simétrica.
m B" tiene una base ortonormal constituida por auntovectores de A.
e B Aot orrveNal m A es ortogonalmente equivalente a una matriz diagonal.
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